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13 ар 213: 1 dt 1 -2 1 |. 1 1 А 1 1 
| К КТЫ [ 2 3 [ ПЕРУН С [2 dz = = со + 5; z 0013Х- о +C 1142 
1136 | ах Г ах f dx | ах 2| & 
: 2 sinhx созћ) х х 2х 21 див = sinh 4 
| (совахчатах)_ у. | 12 атахсовах gy а 4 2 | соѕахах а |+ (еозв==1) |+ (созһ +1) |1 (соъ 3-1) зон ш 
шах шах шах 2 
р и 
ах = і 1 
аах = dt F = du 
du = 
ЇГ хай: э. 2 1 КЕЛ 1 9:25 | = | — = – 2агсќапһ(е“) = — 2 агсјапн(е2 ) + С 
а а | совгаг т 10 (ап 3 + и 5101 = тг ln бап 5 + > 5пах + С зпћи (е") (е2) 
y = sinhx 
csc?3x Оз f tanh xax = [ сох dx 
b-acot3x b-a со 3х и, 
со 3х = t : 
sinhxdx = dt 
OE.: DEEN dt 
sin?x f 4 І = 1n coshź + С 


а 
Ги тэ хас = за а-а?) = за – acot3x) + С 1144 


f cothxdx = | зове ду 
sinhx = t 
| созћхах = dt } 
= [= = 1 = In sinhx + C 


1145 
|х45 = х? dx 


5-х2 =t 
-2хах = dt 


жыл ыы Бык: 
1146 
х3-1 = 
| х4—4х+1 dx = 
х"—4Х+1=1 
(4х3 – 4)ах = dt 
dt 
[= = т: = тшй — 4 +1)+С 
1147 
х3 заг, 
ЇЕ 4 Је 
ар 
4х?ах = dt 
d x4 
f ОТЕ : | г 5 агсїап Б £ arctan - б -С 
1148 
| хел dx 
x? =u 
—2хах = du 
f е аи р [е"аи е" Le? +C 
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[ 3-/2+3х2 
2+3х2 
2 
) 2 + 3х2 = 
Зхах = tdt 
3-1 tdt 1 3-1 43 3-1 Н 3 Н t 1 
tdt dt = „3 
2 Зх 3 2 [22 (2-2 3 [== 3 22 У | (2-2 


вые) ыен Ту) + сав 
1.5 (у 42-2) + /3 | -dz 1/3 (+ /2-2) +13 Л arctan 1 
УЗ (из (8-2) + 1/3 JZ arctan 22 JP -2 

= УЗ (2302 + +37 -2) + 4/3 /2 arctan Z /2 + 3x2 -2 

= = 4/3 (2 +3х + /3х) + 4/3 /2 arctan + 2 /3х+С 


[| ге ах = | з х | ах f dx £f 
2+3х? 2+3х? 3х2 x+ 3 


= Е 6 arctan х6 ( 45 ) arosinh Lx J6 = 


dx 
2,2 
х2+3 


3 
+ 6 arctan 4х/6 = + 3 arcsinh 1х/6 +С 


1150 
(2-1) 
(х1) 
(к%—1):(х+1)=х?-х+1——2 


х+1 


dx [ах [хах + [ах 2| dx 


x+l 


xX +x? 
–1 – х2 
-x° -x 
-l +x 
х+1 
—2 


135-4х2-х-21(х-1)-С 
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j = Ге 


2 | е"ди 2e" де +С 
1152 
[ l-sinx dx 


х+соѕх 
х+ с05х = и 
| (1—5їпх)ах = ди } 
[ du = ши = 1п(х + совх) + С 


1153 


tan 3x-cot3x 
| sin3x dx 


3x=u 
3dx = du 


эти _ cosu 


Кет ди 


1 [ (ап и– со и ди 
3 


sinu 


sinu = t 
созиди = dt 


rÍ 


1 [ 1 1 [ сози 
sinu 3 cosu 3 sin?u 


1 In l+sinu | 1 1 1п l+sinu 


1 l+sin3x | 1 | 


3 In 3sin3x 


cos3x 
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dx 
хх 


н’ 1+5іпи 1 dt 
(аи) 1 |4 
С 


3 COSU 3t 3 COSU 


f ѕес2х ах = == соз?х 
Уїап?х—2 Jtan?x-2 х-2 


tanx = t 
= dt 


cos?x 


2 


3sinu 


[ 75 ш(14 
1156 


[2 —2) ) = In(tanx + /(аах-2) ) + С 


2 


| 


[(2- сл Тэн 
252-1-1 
Ахах = dt 

128418 


1157 


[ ах" совхах 


sinx = t 
cosxdx = dt 


= 2 агсїайх/2. == 


dx + [ Ч 
25241 7774 (ну? 


= 2 агсјапх /2 — 


Гей = пр = уран + С 
1158 
х2 
| 273 
х-1-1| 
Зх?ах = ди 
[з =з =түо?+1) +С 


+С 


а +1) 


x? = и! 
2хах = ди 


-1-4 = 
1160 

[лапгахах 

ах = ц! 

аах = ди 


= 1 агсѕіпи = 


: arcsinx? + C 


1 


= [ (ап?иди 


1 tanax — ax+C 


1161 
| sin? dx 


х 

2 
Же. 
z mdt 


1 sin?u du 


4-1 соѕ2и 


1 Lf | сове u du 


cos?u 


a 


au : [аи 


соз?и 


1 
т tanu 


= 2 | sin?°zdt 
1162 


f sec?xdx 


44-ааа2Х 
tanx = t 
= dt 


ЗОВ 


2|1-(1-сов21) 


РЭ 
1163 


ах 
х 
соз = 


==; 
Ф® -dt 


= -а 2 сор = аіп(ѕесі + ќап/) = аш( 


1164 
[Куя 


й_ = arcsin + = arcsin “= + С 
4-1 


НАР: 
І+ѕіп 4- 


ја сов 27) 


1+шх =1 
8-4 


х 
соз = 


)+с 


1-3 х 
t z 51121 7 


1 sinx + 


и 
2 


[кап М/х = 1 E 


4х-Г 
ух-1-1 
=_= й 


2/х-1 
- 2 | авгайг = —2ln(cost) = = 211 (сов /х— 1 ) -С 


1166 


[ хах 
sinx? 
х2 =: 
2хах = dt 
al = 1-со81 1 1-совх2 í 
2 т т щ( sint ) = ЫН sinx? ) tC 
1167 
earctanxtyIn(1+x?)+1 _ f erctanx У шш) 
[ 1+х2 dx [ па 4 -f ыг 96 Єт 12 
arctanx = и Ш +х2) =t 
Е 2хӣх _ 
ТЕ = ди 142000 й 


[е"аи + 1 Па + агсјапх = е“ + 12 + агсїап х 


ечеапх + 1 2(1 + х2) + arctanx + С 


1168 
[ sinx—cosx dx = 
sinx+cosx 
2t 
шх = 
У 1+? 
1-2 
cosx = 
1+? 
ах = 24 
1+г 
х 1? 
142 Ê 2dt _ | 1242:1 2 
рэн 2 1+2 (20+1—2)(1+02) 
їн? + 
12421-1 at+b p ctd 
о 12)(1-42) (21-2) (1+2) 


2+21-1= (аї+Ь)(1 +?) + (ст + 4)(21+1- 2) 
к 1 = at+ať +Ь+Ы? + 222 +сї— с? +2dt+ d- dt 


2-21-1-1Х(а-с)-0(542с-4)-Ц(а-с-24)-5-4 
а-с-0 
b+2c-d= 1 
a+c+2d=2 
b+d= -1 
{а = ја = 0,c = 1,5 1} 
2424-1 А 
[ ТИ Ja 12) агч ! 488) й 


2t+1-ť =z 1+2 =u 
2(1 — па = dz 2tdt = du 
2(-[+[4)= - 22+ ући 


Ш(:-4-1-12)-1(1-2) Шш(21ап4-4-1-1аа24-) + Ш + tan? >) + C 


sinx—cosx sinx—cosx sinx—cosx d ѕіп2х—2 sinx cosx+cos?x d 
29 X X 
sinx+cosx sinx+cosx sinx—cosx 2 2 
-f tan 2хах 


sin*x—cos^x 


f 1-25іпхсоѕх dy [ lzsin2x ју [ lzsin2x ју 


зт2х—с052х -с082х сов2х 2327 


2x=t 

2dx = dt 

1 а! Поа 1 l+si 1 ша 
L | 2254 (аша т (ее) — -L Шш(сов/) 


-4 L In( ешо ) - + In(cos2x) + С 
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(=) 
1-8Ш-5- 
5) 
| sin —— ах 


J 


REE 
5 


а _ 
ае 


Мр = р = VI | чш и = ЈЕ (| чај - 2] de+ sint) 
1-соѕ —— 
ЕЕ 1-с081 2. х х у 
J2 (и(-=е®'. у – 21 — cost) (> ( жа 1 227: cos- ) +C 
1170 
[ = ах = [ шан ах [ах + 2| 5 = x — /2 arctanh 1х2 +С 


1171 


(92 х?+2х+1 х А к dx 
0) [ х(1+х?) dx f (1+2) аха 2] (о) 7 [ х(1+х?) 
= -| үрээ: 1270: + 2arctanx + | “> 
І+х2 =f 
2хах = dt 
= -15 + 2 агсјапх + [—4 па Лин 1 Ш + 2 агсјапх + [- тач 7 
1 => ке bx+c 
ха) х (13) 


1 = a(l +x?) + х(6х + с) = а + ax? + bx? + хе 
1 = х2(а+ Б) +х(с) фа 

a+b=0 -> 

{а = 14b = -14c = 0} 


ћ = | гахк+ | ах ах + | ар Чу = lnx т (1 +x?) 


I= + №(1 +x?) + 2агсіапх + Јах – + Ш +x?) = 2arctanx + Inx + C 


1172 


Бол 2х с: 
је х5іп2хах = 2 [ев Х 511 х со5 хах 


зїп?х = t 
25іпхсоѕхах = dt 


Е [ега = ейп С 


1173 


Јах ах Га 


4- 3х2 =t 
-бхах = dt 
& [ => 5 arcsin + /3 x + 23 


5 
а = Л 5 
= 5 3 arcsin + /Зх+ Л = 5 3 arcsin 4-/3 x + /4- 3х2 +С 


1174 
dx 
е*+1 
е+1= 1 
е*ах = dt 
й й dt f dt 
е (1-1); 2-4 (+++ 
г ү л б 
1– 1 = и 
< 2 > 
й = ди 
3-1 и 
[ эт ЭНН In ыг In 2 In(2u = 1) – In(2u + 1) 
In(2(t г) 1) – In(2(t г) +1) = №(21-2) – 121 
Ш(2(е* + 1) – 2) –Тп2(е + 1) +С 
1175 
dx 1 dx 1 ү 
[ (a+b)+(a+b)x? (a+b) ) 1+х2 нь Гай + С 
1176 
[ үсе] ах 
е“ =1 
е*ах = dt 
dt | 2 х Д 2х П 
[к (+ Ј==1 ) = (е ет) +С 
1177 
| ту | эше 2| ол: 


2ах = t 
2adx = dt 


dt 
За. 1 dt 1 l—-cost _ 1 1–сов Јах 
2f sint a sint a In sinf a In sin 2ax у С 
1178 
ОЕ а ЖЕ | 
fsin( ZL + po)dt fsin( ZL + фо) 
Ч +фо = х 
2л юэ 
4 = dx 
Е | sinxdx 1-Р cosx T cos( 2 + фо) + С 
1179 
[ ах 
х(4—ш2х) 
х= t 
dy 
= = dt 
xdt dt 1 2+ 1 lnx+2 | 
| х(4-12) ! 4-0 4 In 2- 4 In 2-шх | 
1180 
агссоѕ > 
2-4х 
41-х2 
Ж = 
arccos = = t 
1 
2 dx т = dt 
ШС (е 
12 1 РЕН 
Па >! > атссов = + С 
1181 
fe зес?хах = [ене ах 
С08-Х 
—{апх=и 
--1-х- ди 
С08-Х 
[е"аи еч е \‘пх | С 
1182 
sinxcosx dx 
| J2-sinfx 


зїп?х = t 
2sinxcosxdx = dt 


8 2 . 2: 
| d: 1 [ Е 1 агсѕіп 2 t 1 arcsin( 2 sin?x ) + 
242-2 42-2 
1183 
[ ах ах 4| ах 
sin?xcos?x шиг sin?2x 


2x=u 
2dx = du 


С 


du 


4] L 2|-= 2 соги 2cot2x + С 


5їп^и sinu 
1184 
f агсїпх+х Jy = [ arcsinx | [ x 
41-х2 41-х2 1-х2 


arcsinx = и ый 
ах ге 
бу = ди -2хах = dt 
[иди j f S Ти? — Jt = --агсїп?х— y1 -x° +С 
1185 


sing 


| зесжапх | | чү ТИТ dx соз?х са а | sinx d 
С х х 
2 = 2 
увес2х-1 шуун +1 за ^ Л +соз2х Ж совх у 1+соѕ2х 
J1 + соѕ2х = 12 
1 + сов2х = 12 
25іпхсоѕхах = 214 
sinx tdt dt dt 2 
[ ови руске н [ A arctanh # arctanh y 1 + соѕ2х + C 
1186 
[ соѕ2х 
4+соѕ22х 
Зе 
24х = dt 
1 [ cost 1 f cost 1 f cost 
2 4+cos?t 2 5—1+соз2/ 2 5-sin?t 
sinź = u 
costdt = ди 
zeti фи _ 45 455 ^з 
2) = F то arctanh -2-1 = -y arctanh| == 5 sint 
5 
== агсјапћ | —— sin2x | + C 
1187* 
2 dx 
f dx [ ах с05-х | соз2х | 1 
І+соѕ2х ѕіп2х+соѕ2х+соѕ2х :соѕ2х tan?x+2 cos?x(tan?x+2) 
tanx = t 
cos?x = dt 
dt 42 12 72 tanx/2 
f 255 z arctan —5 z arctan — = + C 
1188 
(= X +1 
(ба амана ах 


| па (х + 2+1) =f ` 
(5255) (1 + Е је dt 
т ( File Ја а 

| та | 


= [ла = 313 = 4n? (x+ рот) +С 
1189 
еее +3) ах 
х+3 =t 
ге. 


= 1. f созћ ий т sinhż = + ѕіпһ(х +3) + C 


1190 
3tanhx 
cosh?x 
tanhx = t 
е = & 
то заг = = 3! = = Зах + C 
1192 


[х(2х + 5) бах 


2Х-5-1 
24х = dt 


L Гавар = 1! = 4 (2x+ 5) +C 


= xd 74 а 5 + ,_ ЭЧЕ ЛИ 
Гүйн | Те [ 18:55) arcsin 5-1 arcsin 5- +С 
ха 4 
1191b 
dx 
ех+1 
х= -lnt 
ах = -4 
а а 
Јев == те d = -щ(1+)= – (1+ 2) + С 
1191c 
[хх – 3)'ах 
5х2-3 = 1 
10хах = dt 


|х(5х2-3)7-4--4, [Па = в = (52 –3) +С 
11914 


[ хах 
Мет 
/х+1 =t 
ах = dt 
2 
2 [ха = 2 [2 – па = 26 -2t = &/х+1°-2/х+1+С 
1191е 
| cosxdx 
Jl+sin?x 
t = sinx 
dt = cosxdx 
dt : : : 
| 738 arcsinhź = arcsinh sinx + C 
1192 


[х(2х – 5) ах 


2x-5=t х= #5 
ах = dt 


из пош = L (455004 = + 1! = 4 (0х – 5) 
1193 


Ја 


iia 
5 (2x-5)" +C 


1+ Хх 
(В+): (+1) = 2-1+2 
В+Р 
-+t 
-t-t 
2t 
2t+2 
—2 


[-#=2уха = 2| Бела = 2| 5а 
2 


(1+1) 


1+1 
2 је – ЈЕ + А је -4(1+ ЈУ) +С 
1194 


2(|Ра – [а -+- 2 [4 –2| =) = 28-2+4-41 +) 


[ ах 
х\2х+1 
/2х+1 =t 2х+1= 2 


ё -dt 8-1 
х 
Ух 2 


у2х+1 dt | dt dt 2| -4 
х/2х+1 $ 2а 2-1 
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[ ах 
eol 


2агсќапһі = — 2arctanh /2х+1 + C 


ехах = dt 
2 јех—1 
и а а 
РЈ t t 23 Ж: 
[ = 2| аг 2| зүү = 2агсќап/ = 2arctan /е*—1 +С 
1196 
Шш2хах _ Та 2хах 
xln4x J x(In2x+n2) 
1п2х = t 
Ф 
=! 
= f ха — ш — [ 4112-12 
х(+1п 2) (n2) (n2) 
Jdt- 102 | 2 = г– ш2 ли: + 112) = їа2х-10210(025--102)--С 
1197 
| (arcsinx)? 
41-х2 
arcsinx = t 
dx = dt 
41-х2 


= [2а Е тв = 1 агсзш3х + С 


[ е2х 


/ҮТ == 
ехах _ — 
2 јех+1 й 


је = и 2 (2 – па = 2—2 


2 (је +1) је FT +С 
1199 
JOS =t 


sinx == 
IJF dx = dt 


= —2 | sin?xdt = -2 [(1 – cos?x)dt = -2 | ( 1 -tt Jdt = 46 -2t 


2 /созх° 2 /созх +С 


1200* 


| dx 
х2. 
БЕТӘ 
1 +х2 = 2 
хах = tdt 


ш 


агсїапһ/ = — агсќапһ y1 +x? +С 


: ja dt 1-5 а 


хі 
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| 2 ах 
x = cost 
dx = -sin tdt 


f соз?г sin tdt f cossint dt | cos?tat [ 0:27 = 


4/1–сов21 
= —  агссовх — + 5 (2 агссовх) + С 
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3 
| = ах 
2-2 


2-х? = cost 
-2хах = -sin tdt 


[ х sin tdt [ х2 зіп гаї 


cost 2x 4081 2 


ря 1 А 
= | а = S f Jcost sin tdt 


2—cost sintdt [ 2sint—costsint dt 
Jcost 2 2./со81 


1 
21 


1.5 
1 81027 


cost = и 
—5ш@ = ди 

[== + L f Леди 2/и + Lu? 2./со81 + 1 (совг) 
2/2-32 + 102-2) +С 
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[ нв, dx 


х?—а? = зїп?ї 


хах = sintcos tdt 


[ sint 5117608 іа? [ 5121605 га [ sin?tcos tdt 
Ж * х? sin?t+a? 
sinź = 2 
costdt = dz 


22, 2 1 
| 28 [а а? | = = = 2— аагсіап = = зш!- aarctan 22“ 
та 


z?+a? a 
х? — а? – аагсјап -С 
1204“ 
[—®— = 
хух2-1 
21 
Ї 
ош 
йх=—%, 
2206 A йа dt 
f 2 [ Е [ 28 [ ии | a arcsint 
4 [ф-т а [1-2 1-2. 4./1-2 1-2 
гүй ta 2 2 Ё 


— arcsin + + С 


1205 
[ КУ 
x = sinhź 
dx = созћ; 


f /ѕіпһ21+1 бө? | }/зїпһ^г+1 cosh? | созһ2?г | вїпһ?г+1 fsinhr | [ dt 


sinhż sinhź ѕіпһ г sinhź sinhż 
= coshżź-— 2arctanh(e*) = cosh arcsinhx — 2 arctanh(e%ssinhx) + C 


1206* 


f dx 
x? 4-х? 
х= 2sint 
ах = 2с05 
[ 2costdt | 2 совг dt [ 2cost dt [ 2cost dt [ 2 совг 
(2зїпг)? J4-(2sint)? 4зїп?г/4—4зїп?г 45їп2г/4—45їп?г 8 іп214/ 1—ѕіп27 8 ѕіп27/соѕ27 
2 с051 1 dt 1 t 1 тү Ж 
ап? Хап(агсѕіп = ) + 
[ 8511216051 4-1 sin?t 4 4 ( Єз? ) С 


[ ах 
х2ү4-х2 
тоо 
я 
op Adk 
dx = 5720: 
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{i 
[ЛИ – ак = | 125-4 
5 (ах + Б) /1—х° -f 
= ((ах + р) Л x?) | 
x а/1-х! + 22181) + a 


1-х2 
1-х2 2/52 Ло 
1-х? = а(1-х2) – х(ах +Фђ) +c 
1—х? = а – ах“ – хь + с 
1 =x? = х2(-2а) +х(-Ь) та + с 


1 
{а = ка ви 
а+с=1....с= + 
1 ту - е ВР &_ хү x? + 1 arcsinx + С 
1208 
[ ах 
х(1—х) 


x = 2 
dx = 2sintcos tdt 


- 25116051 dt=2 3112505 dt=2 sintcost dt=2 sintcost dt=2Ídt=2t= 
| sin [5-si [5-si | їшї /(1—вїп2г) | зт 1 /со521 [ sintcost | 
2агс8ш /х +С 


1209 
Е 
x = аѕіпһі 
| ах = acosht } 
= [ Ja? + a?sinh?tacoshtdt = a? f МП + sinh?t coshtdt 
= а? | Jcosh?t созВ ий = а? | совћ 2 ий = а? | созо (р = = | созћ 211 + са [а 


а? sinh2t + Та?! = 1-а? sinh(2arcsinh +) + Га? arcsinh = 


1 
4 
bx у(х + а?) + а? агсѕіпһ = + С 


[ 2--0х 
х2-а2 
x = асозћ; 
ах = asinhtdt 
= а? cosh?t Е а? cosh?t й = а созһ?г dt 
2 а Ja? соѕћ21-а2 беј а у созћ= 1 | 4сов21-1 
а| тт gg 2 44 а | sinhtdt асозћ! + aln tanh + 
ѕіпһ г ѕіпһ г 2 


= асозћ(атссовћ = ) + aln tanh (асан 1) = х4 aln(tanh(+ arccosh 4)) + С 


1211 
| шхах 


ах = ду Шх=и 
х=у 4 = ди 


хх [х& хпх—хХ+С 


1212 
[ агсїап хах 


arctanx = и ах = dv 


= ди х-у 
Te 
i = х 
1+х? 
1+х2 =t 
2хах = dt 
dt 
= xarctanx — f —— = хагсіапх – + у = = хагцапх — +n +х?)+С 
1213 
| агсвшхах 
Ж 
на =u dx= dv 
+ 9и = йи x=v 
1-х2 
м 


= хагсѕіпх — | 


4 22 е 
1-22 =t 

4 
-2хах = dt 


dt 
= хагсѕіпх — [= — = хагсѕіпх + р 4. = хагсзшх + 7 = хагсзшх + /1—х2 +С 


1214 


[х ѕіпхах 


х= и зшха = dv 
| dx = du —созх=у } 
хсо8х | соѕхах XCOSX + | созхах = — xcosx + sinx +С 
1215 
| хсов Зхах 
Зх = 1 
| Зах = dt } 
= 1 [1созий 
t=u costdt = ду 
| а! = ди пі = у } 
= tsint— | sintdt) 
: 1814 1 cosź : (3х) ѕіп(3х) + 4 соѕ(3х) 


Г хіп Эх + 1 со$3х + С 


1216 
--ах 
х=и е“ах= dv 
оно -е* = у } 
хе“ [ е “ах хе“—е“+С 
1217 
[27 ах 
х=и 2~dx = dv 
| dx = ди -27 = у | 
їз х2" [ тя 27ах їз х274 У [2а тя х27 т 27+С 
1218 жж 
ХЭ: 
3х-1 
Зах = dt } 


ей = а Р=и 

е=у 21 = du 
I= + (Ре' –2 ена) 
1 = [ей 


t=u ей = dv 
dt=du е'=у 
= іе! – [ега = te — е! 
1 1 1 2 126 
I= (Ре - 21) = = (Зе! -Rte –е!)) = Lre- че! + е! 
2 
= Ё (3х)^е®® – == (3х)е®® + 2 ебх) 12е? 2 хех -=е“+ С 


нг: 27 
1219 ж 


[ог — 2x + 5)е “ах = [зе а -2 [хет а +5 [ е“ ах 


x =u ех = dv 
2хах = du -е* = у 


ћ e™x? | e™2xdx e™x? + 2 | xe™dx 

х= и e™dx= dv 

dx = du -е* = у 
1 e™x f e™dx ех + је“ ах ех – ех 
1 е2 + 2(-e™x — e™) ет? —2e™x-— 2е“ 
h = 2 | xe™dx 2(—e™x — е") 2e™x – 2е“ 
В = —5е* 


I=h-hbh+h e™x? – 2e™x – 2e™ – (—2e™x – 2e™) – 5e™ 
I= – ех? – 527 + С 


1220" 


-& = dt 
= | -2тВе (34) = 81 | Вега = 811, 
ћ = [Вей 
[ ей = я В=и } 
\ е' => ЗРа = ди 
Ве! 3| “да = е! – 31, 
h = [ера 
[ ей = Я Р=и } 
| е=у 211 = ди 
2 = Ве! — 2 | e'tdt = Ре! – 21 
ћ = [ей 


! ей =ау t=u 
е => Ф= аи 


Эс 
= ге! — | e'dt = te — е! 


~ 


h = Ре! – 213 = Ре! — 20е — е!) = Ре – 21е! + 2е! 

Ц = Ве! — 35 = Ве! – 3(Ре! – 21е + 2е') = Ве! -ЗРе! + 6te' – бе! 
[= 811 = 81(2е' – ЗРе! + 6te' – бе ) 

81(-= )еС3) – 243(-=) eC) + 486(-= )е С) – 4862 (5) 
= — Зд3е73% – 27227 37 — 1бдхе 7" — 4862 77 + С 
1221 


[хзшх cosxdx = + [ха 2хах 


2х = 1 
2ах = а 


Е гра s sint% = = + [їзїш 


u=t dv= sintdt 
= —cost 


| 10081 1 о) 1 ( 10081 4 |совгаг) = - 11008! + + sint 
= 1 + 18 | 
== L (2х) соѕ(2х) 4 Ł sin(2x) т*со52х + ~ sin2x + С 
1222* 
[о + 5х + 6) cos 2хах 
| 2х =1 
4 
24х = dt 


КЕ 344 + 6) созт = L [2 costdt+ 5 | гсов га + 3 | совгаг 
заа [ров вий 


| 2=и со = д t=u соѕій = ду 
\ 214! = ди sint=v а= ди sint=v 
Та = Ё sint – 2 f tsintdt 
I, = tsint [ЁЛ 19111 + cost 
Tia = | гвшгаг 
t=u sintdt = dv 
dt = du —cost = v 


tcost [ cos її 10081 + sint 


Та = Ê sint – 2(—tcost + sint) = £ sint + 2tcost – 25101 


I= 3510 + Ha + 5 3sinź + 1 (2 sint + 2tcost — 2511) + 5 (tsint + с051) 


11 


зїп + +f sint + --їсов + 31511 + 5 cost 
= На 1 РААН 1 5 А 5 
= -7 5Ш(2х) + 3 (2х) 8ш(2х) +  (2х) сов(2х) + 4 (2x) sin(2x) + - с0$(2х) 


и 51п 2х + х2 sin2x + 1. хсоѕ2х + 5-х8їп 2х 5 сов2х tC 


4 


1223 


[х? Inxdx 


шх=и x?dx = dv 
Ф -du 2 =v 
х 1 хз ах х | 1 24 1 31 1.3 + С 
пх-|5 = nx L [хах zx" lnx х? 
1224 
Па>хах 


|х=и х= dv 
2х dy = du х=у 
х1п?х [х 215 dy = xln?°x 2 | шхдх 


= [1пхах 


1, 
шх=и dx= dv 
Жо = фи x=v 


П = xlnx [х& xlnx -x 


1 = х1а?х – 2(хшх-х) = х1п?х – 2xlnx + 2x + C 


1225 
реа 
ах = и х ах = ду 
& = ди =- = у 
-2 -2 59 № а іх х 1 
Їах25 (5 С: 7 =. | 2 = 1 Е 3 C 
1226 
hx dq 
| ас 
52:37 = = dv 


Ф = ди 2 = У 
2у/х1ах-2{| /х =2 хх 215 2/х1пх-4//х +С 
1227 


[ хагсїап хах 


arctanx = и хах = dv 


ах — а ж 3 
-8--4и 25 =v 
i 2 
х2 х2 ах х2 1 х2 х2 1 х2+1-1 
= агсїапх | = агсїапх [ dx = агсїапх | ах 
2 2 162 2 21162 2 21 162 
22 1 | коЛ == Л? = Леж СЇ, 
z агсіапх — > | 4х + | 25 zX агсіапх — --х + = агсјапх + С 
1228 
| xarcsinxdx 


хах = ду arcsinx = u је 51п хах 


r 


Т,2 ах xX Я 
—Х = у = ди егах = ду ѕіпх = и 
2 = 1 
9 е* = у соѕхах = du 
= сал arcsinx — | 422 ds С 
41-х2 I= æsi л х d 
1,2 : 1 | 12241 0 1,2 : 1 1:5524 1 ах TIE эшик - 
= >x? arcsinx + 1] 25-14 dx = 5-х? arcsinx + 14 х? ах Ї 
2 2 152 2 2 2 152 h= је совхах 
= 152 arcsinx + 1х./(1-х?) – + arcsinx + С Г 
2 4 4 ехӣх = ду cosx = и 
1229 е = у -sinxdx = ди 


S 


fin(x+ МТ +x? )ах = е“совх – fe — sinxdx 


dx = ду ш(х+ Л +2) =и ћ = е“ cosx + f e" sinxdx 
Ес I= е*зїпх – (= cosx + је“ sinxdx) = ехѕіпх — e“ cosx — I 
жену = ди | 
Тү? М = e* sinx – e* cosx 
Я — е’зшлх-ехсо8х 
xln(x 1+х? ) [х 2 xln(x + УЕ + х2 ) f = dx I= 2 +C 
С + . 
5 У је 51п хах 
xln(x 1+х ) [ х – ах 
н е=и зтхах = dv 
1+х2 =t 
ехах = ди -cosx = v 
2хах = dt 
р = —e* cosx – | - созхетах 
а 
5 ҮЛ 
xln(x /1+х ) [ и = –е“ cosx + | созхе“ ду 
xln(x (1 +x?) ) ЯЛ ха (х HJO +x?) ) 1+x? +C е* = и соѕхӣх = dv 
1230 ехах = Чи 5х = у 
| хах 1 е“ cosx (e sinx | sinxe*dx) 
sin?x 
I ех cosx + ех sinx — I 
х=и — =dv . 
sin?x 21 = –е“ cosx + е* sinx 
dx = ди —со!х = v — =e cosxte sinx 
I 5 -С 
= –х согх – [сохах 1233 
хсо{х + f cotxdx xcotx + ш(5шх) + C | 3* соѕхах 
1231 3х4х = dv cosx=u 
те [ xcosx зх Е Е 
sin?x пу = У —5ШХ = ди 
cosx == = 3х . 3х 
sin?x dx=dv x=u iz COSY | 51п х7 @Х 
=й гн = 2:35 1. [38 
т = У х= ди 1 = ту @05х + Т5 37 ѕіп хах 
ћ = | es Задах = dv зшх=и 
5105х 
5 3 – z 
sinx = t шз = У Cosy = du 
2 2038 +5 (si 3х [= у= с: = [3* 
cosxdx = dt I= чүү cosx + у (ЯПХ-д ыз С08Х тт СО8Х + z Sinx- А 37 cosx 
й 1 1 1 Е x+ >> sinx 1] 
2 t sinx 13 соз 23 й 123 
1 1 х ах х х | 1 ) — 32 120235 5 
1 х sinx Í sinx dx sinx ! | sinx sinx + In tan 2 | С (1 у 1123 ШЕ] Боз 1123 пу 


х 


хо. х x 
37 совх+—— sinx = с0$х+— 
1 


In3 123 x cosxln3+sinx | 
I In23+1 In?3+1 3 RG 
1123 
1234 
је“ sin bxdx 
= 
bx=t 
4 
Бах = dt 


М 


„ 


МЕ, 
а е йі = ди cosź 
~ 


r 


(9 


at . =. 
= је? sint% = 1 је? sin tdt 


ев =u sinźdt = dv 


== E — а [ау 
= 1( еъ cost + afe > costdt) 
ев =u cosźłdt = dv 


ет = ди sint=v 


at at . ж 
e» cost+ -3 (е sinź аі [е sintdt) ) 


T 
Teil 


1 
b 
а аі e 
1 ( те» сов14 > (е? sinź ar) ) 
1 


at ОО а | 
е» со81---2-09 sint- = 


5 
2 а. аш. 
(1 + 2) Les cost + те? sint 
ig cosi а зв! + А (рх) { 
1 b b2 аср —bcost+asint аст- -bcos(bx)+a sin(bx) 
а?зь? e 


=6соѕ ла біп Вх е + С 
а?+Ь 


1235 
| яп(ах)ах 
lnx = t 
= = dt 
= fxsintat = fe зла 
еф = dv sint=u 
е' = у costdt= du 
I= e'sint— | e costat 
h= | е' costdt 
е'ф = ду cost=u 
( 


е'=у -sintdt = ди 


Г = e cost је' sin ИЕ e! cost + | e'sintdt 


I= е'зшё- (e'cost+ | e'sintdt) = æ sint — e' cost — I 


21 = e sint — е!' cost 


1- e'sint—e'cost __ еіп Inx-e™ cos Inx 
2 


= Łxsin(Inx) = --хсоз(1пх) +С 


1236 


2 
југа“ dx 


-2хах = dt 


[ee = = 1 [ хе = 4 [Г] 


t=u ей = dv 
а= аи е'=у 
1 (те! fedt) їе! Ге! 
Г ха је) Le’) Lye? Le -С 
1237 
[ела 
ук = 
х= Р 
ах = 2111 
= 2 [епа 


і= и ей = dv 


ФШ = йи е = у 
2 (пе! – еа) = 2te' - 2e' = 2/хе# —2е# + С 
1238 
[о2 – 2х + 3) ахах 
(х2 — 2х + З)ах = ду х= и 
з 


=x? +3х=у 4 = ди 


х4 3)ах 


2 


( 
(5 х? 3x) Inx = 


с ү2 3x) Inx Є х? + 3х) (E) (= x? +3х) Inx Є 


х: | 
3 2 – 3 +С 
1239 
[хп == ах 
ш-= = и ду = хах 
1+х 
2 
2-4 ди у= 5 
КОЕ 
_ м2 1-х х2 2 _ х2 1-х | x2 х2 ЦЭ" | ан 
2 m tir 2 2-1 2 In 1+х х?-1 2 In 1+х х2—1 
= = 1-х | ах 121, 1-х А 
2 оу ) 4% ЫГ уха -x + arctanhx + С 
1240 
2х а. 
х 
[-® 


2х = и dv= = 
X 
21пх ыу о 
Пе dx = Ди v - 
11,2 L) 210 
+ ших Г к) ах 
= –1 2х + 2| x dy 
$ X 


dx 


шх=и dv= = 


>а?х+2(—+1ах— [(-=) 4) 


L р 


2 


х-2шх-2+С 


Е 2х + 2( 1 хч 15) 
1241 
| (ах) dx 


шш. =u Ф =ау 


= ди Їйх-у 


Сор 


= Іах1а(Іһх) – [1пх-® 
1242 


[ x? arctan Зхах 


хшх 


Зх =1 
Зах = а! 


9 
агсјап! = и Ра = dv 


dt а 3 
= = ди Е = у 
1+? 3 


в (1 2 4 ) 
27 ( z агсіапі 3 зе 


2 а [2 
[ агсїап 15 57 fe arctan tdt 


х 


1 (8 1 

27 ( z агсјапг — 5 т л а) 
1+2 => 

2 = dz 


= 57 (Ратсапг – | = =) 
g 
2 


Л: 
2 
1 
р 


[+ 


4. 

- = (2 агсіапѓ – [ 
= зг (e arctan t faz 
1+ 


) 


dz) = = зг г (8 агсќапі – [= 2-1 dz) 
яг (13 arctant- +z + = 102) 


= ах] (]их) – [ Ф = шхш(шх) - шх+С 


| (в arctant – | 2 а) 


= 4- (В arctant 1 ш(1+2)) 

= 7 б кшн) 20 + (3х)? ) + е! } (3х)?)) 
= ч (27x arctan3x – 4 — 2x? + 1 In(1 +9x°)) 

= 1х3 arctan 3x — 415 — 5х? + сүр Ш + 92) + С 


1243 


[ хагсїап?хах 


агсїап?х = и хах = ду 


2 агс{апх dx du х2 v 


C 12 2 
2соХ2 х2 2arctanx _ x? x?arctanx 
агсќап2х агсќап2х 
2 1442 2 1442 
(С х2 
агсіапх = и = ду 


Гэ: 


241- 
& = du [25а х – агсіапх = у 


К. І+х2 І+х2 
2 
ЕЯ агсќап2х (5 агсїап х) агсїапх — [а — агсіапх) а ) 
x 
2 
= > агсїап?х — (xarctanx агсїап?х J= ах + f кесш dx) 
х 
2 
= гас агсќап2х — хагсќапх + агсќап2х + Л ёс 
сэн. X 
h= f 4х 
А 
1+х2 =t 
4 
2хах = dt 
Ч 


1 [ 4 = = 1 ША +22) 
— f arctanx 
h = == ах 


„ 


arctanx = t 
= dt 


> 
C 1+х 


= Па = тр = + агсїап?х 


2 
= <= агсїап?х — хагсїапх + агсїап?х + + In(1 +x?) 


15222: 


1 агсќап2х 


= 4-2 агсіап2х – хагсіапх + + агсіап2х + + In(1 + х 
1244 
I= f(arcsinx)?dx = 
dv=dx агсѕіп2х = u 


v=x  2- х dy = ди 
4-х?) 


I = хагсѕіп2х — [хоче ду 


10-42) 


Iy pa yo arcsinx 
=] ЧО 2) 
arcsinx = и  —— ах = dv 
(455) 
l dx = ди 1-х? =v 
41-х2 


1, = иу [уйи У1-х2 arcsinx | 41 


2)-С 


= = 1(1 – x?) arcsinx + x 


1, = = 
| /1-2) 
1—х2 =t 
-2хах = dt 


21.4 1 f4 1 1 2 
улт =-т[бй=- #20 Л 1-х 

1 = хагсѕіп2х — 2(-/1-х? arcsinx +x) = хагсѕіп2х + 2/1 — x? arcsinx — 2x + С 
1245 


arcsinx 
| завхас 


х” 


arcsinx = и -4– = ду Је =t 
x= 
1-х2 = 2 
—&— = йи = =y 
19 —хах = Ш 
1 4 1 ах 1 1 f dx 
х arcsinx f r y arcsinx + f т 
tdt dt 
ye x dt dt = НАРС? 
1 [ = [ > | 2 [ П-у агсїапһ? arctanh y 1 — x 
I 1 arcsinx + Jı 1 arcsinx — arctanh y 1 — x? + C 
1246 
arcsin /х 
—— dx 
Í = 
„ 
/х =! 
Зое 
ах = 2tdt 
< 
І 


= tarcsint 
-2 10 


arcsin ft dt = dv t=u 
< 41-2 


4 arcsin?t = у dt = ди 
м 


1 2(ї+ arcsin?t f 1 агсвїп?гйї) = tarcsin?t — | arcsin?tdt 
1 = f arcsin?tat 


2 
агсвш2 = и а = йу 


2arcsint dt = du ј=у 


41-2 


а tarcsin t 
= ѓагсѕіп/ — 2 | 29 qt 
| Л-2 


аге! = и —— = dv 
41-2 
и = ди у= 41-2 
С /1-? 
13--11-Г arcsint [ /1-2-4 arcsinty 1 — Р +[а 
41-2 
h = – агсзшЕ /1 - В +t 


I, = Фагсвїп?ї – 2(-arcsint 1-2 + t) = tarcsin?t + 2arcsinty 1 — 2 – 21 
I = tarcsin?t — I; = ѓагсѕіп27 — (tarcsin?r + 2агсѕіп/у1 = В — 2t) 


I= – 2агсѕіп/у1 -£ +2t= – 2агсзш( Их) /1— (х у +2/х 
[= —2/1 -x arcsin /х +2 Хх +С 


1247 
| хїап?2хах 


2х:=1 
2ах = а 


T f Нап? 


кап = № u=t 
(јап1—1) = у ди= а 


1= 1 (t(tant-t)- [(апг– пат) = 1 (ttant- В – | tantdt + f tdt) 
I= + (нап: – 2-02 + In(cost)) = +(2xtan2x – 2х2 + In(cos2x)) + C 
1248 
аа 
© = dv ѕіп2х = и 
| —e™ = у 2sinxcosxdx = ѕіп2хах = ди 
I = —e™ sin?x + fe~ sin 2хах = ех ѕіп2х + Г 


h= је“ sin 2хах 
Г : Л 
5іп2х = u = ду 


N 


| 2 соз2хах = ди -е* = v 
= –е 5іп2х + 2 [ e™ cos 2хах 
lı = —e™ sin2?x + 215 


> 
соѕ2х = и = = ду 


N 
% 


L —25ш2хах = ди -е* = v 
Г = —e™ сов 2х – 2 [е“ 5ш 2хах = —e™ сов2х – 21 
1 e™ ѕіп2х + 2(-е * сов2х – 21) 


НИ ар Үл -x — -е “зшт2х-2е > сов2х 
e™ ѕіп 2х – 2e™ сов2х – 41 5 
џ . нй ван 
1 e™ sin?x | ћ е ѕіп2х + е шингэн соѕ2х -С 
1249 
[соз?(тх)ах 
2 


cos? (Inx) = и dx = dv 
| —2соз lnxsin шх = du x=v } 

1 = хсоз?(1пх) – [х(—2 cos Inxsin 0х) = хсоз? (шх) + [х2 cos шхзш Тих => 
1 = хсо8 (ах) + [т шх)дх = хсов (Јах) + Л 

sin(2lnx) = u dx = dv } 


2 cos(2lnx)dx = du х= У 


h= [їп(21пх)ах = xsin(2lnx) — х2 соѕ(21пх)ах 


1 = х8ш(21ах)- 2 | сов(2 шх)ах = xsin(2lnx) – 25 
ђ = | сов(2 шх)ах 
с0$(2 шх) = и ду = ах 
[ —2 sin(2lnx)dx = du v=x 
h = xcos(2lnx) – pe sin(2lnx))dx = xcos(2lnx) + 2| sin(2 шх)ах 


h = xcos(2lnx) + 21 


1 = ха (2 шх) – 2(xcos(2lnx) + 21) = xsin(2 lnx) – 2хс0$(2 шх) – 41 
I эр ха (2 шх)-2хс0$(2 шх) 


хвїш(21пх)—2хсо5(21пх) | С 


5 
1 = хсоз? (шх) + 


5 + 
1250** 
| х? -dx 
(2+1)? 
х= и —* = ду 
(х2+1)2 
2 ша 215 
ах = ди 50535 
1 1 
ие Б Д — ) р 
č gl | 
Тыз к Ж т 12 о РА 
1251" 
ах 1 х2+а2—х2 а. Е 1 х2 
х ах 
| саз): а? | (х2+а2)2 Гав жа? а? | («?+а?)? 


1 х 1 х2 
агсїап | ах 
а e Ы а? (х +а?)? 


х=а 
dx = аа 
1 


1 х 1 а? 1 х в 
Е агсїап 2 22 | (22 2 аа 2 агсїап 2 а| 40241) 
1 х 1 ? 
Т = —уагсйап т —-; [ ga? 
——dt=dv t=u 
бар 
2 —_ = у й = ди 
201+) 
1 х 1 1 р 1 1 х т 1 
1 аз arctan ш аз ( aA | | 2(1-42) а) а ни 20 ( нр 
1 х 1 1 | 
1 2 arctan = 22 ( ТЕРИШ агсгал) 
1 * 1 (2): 4 х Й 
1 Е агсїап 2 РУ ( Цэ" агсѓап( = ) -С 
1252“ 


[Ја = х? dx 


х = asint 
ах = –асоѕійі 


= [ Ja? – a? зт 1 (-асоѕ/)а! 
= 6 | М1 – ѕіп2/ (cost)dt = -а2 | сова ка! = -4- ја + сов2 0) 4! 


= -4- 02; РЕ а 

= t ан z4 t- та sin2t 
= та? агсѕіп = — Та 2 sin(2arcsin =) + С 
1253" 


ја 
x = JA sinht 
| ах = „ЈА сов а? } 
= [МА + Asinh?t ЈА со$һ@ = А [ МЛ + sinh?t cosh źdt = А | созћ га! = A [(созһ2/ +1 


4 sinh 27 + 4 = 4 зїпһ.2( агсвїп т ) + 4 (arcsin ЈЕ ) -С 


[МА +х2 = Пе 


Мање 
[ Б (ах + Ь) ЈА +x? + cf | 
ЧА ~ X 
A+x? 2 2х(ах+ђ) © > 
ајА +x + УА+х 
А+х? 2./Азх? | Ах? | 


А +х2 = а(А + х?) + х(ах +Фђ) +с 
А +2? = аА + дах“ + хђ + с 


аА +С = А 

га = 1 

с=А-аА = А(1-а) S 
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1 X+. хо х-8+3+ хо 1 X- 
монг mide = 5, +2 | Etid = 2288 © йу + 22 [ 25 ЛЭ 
х | dx х2 8 11 | 
Preg на] др А јаван = јава = ра, 
1288 1 а ү к 2 
5x?+6x+9 х(х241) хоп р х(х у 1) 
Е 1425 52-13 (х—3)2(х+1)2 1 = ах? +a + bx? + сх 
го 5х?+6х+9 = ах+Ь | сх+а 4. ! Ь=0 
а ча осу | басу 1 с ПУНИ ЧИ. 
5х2+6х+9 ах+Ь р cx+d ах + | 
СОС? ( 62—23) ) Ету 1 [ Ъ j- d = Inx т ше? +1) 
5269. ава едан) | е е 2х3)? Гех+ћ =x+lnx- + 1002 +1) +С 
(42-2х-3) (32-2х-3)7 (7-2-3) 
5x2 + 6х +9 = a(x? –2х – 3) – (2х ЭН + (cx + d)(x2? -2x — 3) 1292 
4 4 
5х2 + 6х +9 ах? — За — 2хђ + 2b + cx? 2 Зех + dx? — 2dx – За f a dx f AH dx [ах ха [ 2 x+h 
5x? + 6x +9 = x? (с) + х (са — 2c + d) эг 25-3с-24)-3а-25-34 пан =7 шин | ed (2 1)62 +1) 
з 5-4 4-5 1 = ax? + ах + bx? + Ь+сх? — cx + dx? -d 
а – 224 а... а 
1 З(а + с) + х (5 +4) + ха – с) + (– а 
25 – Зе –2а = 6 = -2d — 2b эг ховс да 
9--Заа25-34 зог 
15 = –24 – 25 – За + 25 – За = -54-3а обед 2c=0 ен фин 
5(5 + а) – За 8а – 25 = 15 b-d=1 -24-1 {d=-4}{b= +} 
{а = —5,d = 0} 
20 Ёл 
6 = -2b... 4b = -3} 1 [ 2-4х4 1- = ах 1 arctanhx — + агсќапх 
1 5х?+6х+9 —5х-3__ | Г 0 —5х3_ 20 х2-1 хн 2 
(2-2-3) (02—20-3) 74 (2-23) х2-2х-3 0 Т=х- + arctanhx — + нее. +C 
1289 1293 
х2-8х-7 х2-8х-7 dx = ах 
[ (к?—3х-10)° dx f (х+2)(х—5)? dx | (52-4х43)(х244х-5) ! (х—3)(х—1)(х?+4х+5) 


Е яваа. 


Х12 
и 
хо = 2 = 1 
1 а ле ВЕ cx+d 2 П 
(х—3)(х—1)(х?+4х+5) х-3 101417 7 6 3)6- 1) х +5) 
1 3 + Зах? + ах – 5а + bx? + bx? – 7Ьх — 15b + сх? – 4сх? + Зсх + ах? — Дах + За 
1 = х (а +ђ + с) +х (За +b- 4с + а) + ха – 75 + Зс – 48) – За – 155 + За 
1 1 1 00 |3 -1 5 1 1 100 
з 1-10 |- _| 0-2 710 
1 -7 з 40 — 0 -8 2 40 :4 
-5 -15 0 3 1 — 0-05 3 1 |:-5 
ira 0 0 її 0 0 
0-2-7 1 0 0-2 -7 1 0 
11 0-24-10 | | 0- + - 0 
0 2-1-4 -4 0:0--4--1-4 т 
[111 0 0 1.57 20 50 
0-2-7 1 0 0-2-7 1 0 
"| о–2 += - о | | бот 0 
Ко АНЕ ЕЕ 
11 1 оо 11 1 0 0 
0-2 -7 1 0 0-2 7 1 0 
бо -7-4 2 0 | [00-2 2 0 
5 ОК У 
11 1 0 0 11 1 00 
0-2 7 1 0 0—2 -7 10 
[00-5 20110090-2201 
|00 -> #3 00 5 243 
11 1 00 
0-2 -7 10 
00-2 20 
оо 0 263 
{а E ‚5 m4 3 ‚С 202 2 
I= = РЕ 20 2 р: 
2 (5 26 5 
1 — ш(х—3) + 15(х= 1) + 4f EEI 


2+5 


1 5 Шш(х-3) 


Я о 10605 - Г) 517 


х? эд 4 
ах 


7 
1 1 | 2х4+4+5. 
65 х2+4х+5 


-1- 2х+4 i 
65 х244х-5-0 2 8 


x? +4x+5=t x+2=z 
4 = dt dx = dz 


x?+4x+5 


dt å dx 1 i dz 
ћ 65 212 РЯ : е (х+2)?+1 65 1079 150 [= г 
h= + аі Е агсіап= = = (х2 + 4х + 5) 25 шо +2) 
1 4 Шш(х-3) 5, а(х = 1) я 4 Ээ +4х+5)-+ = arctan(x +2) + C 
1294 
dx dx 
f 2 =: = [тыу (х+1)(х?—х+1) 
а_. bx+c | | 
а —х+1) х1 | 2 ст (2 + 17 –х+1) 
1 = ах? + bx? –ах + бх +0х +с+а 
1 =х?(а+Ь)+х(-а+Ь+с)+с+а 
а-5-0 
-а+Ь+с = 0 
с+а=1 
[1100 1100 
=1 1 10 = 0210 
1 0 11 0121 (-2) 
1 1 0 0 110 0 
= 02 1 0 = 02 1 0 
0 -2 —4 -2 0 0 -3 -2 
(--Ы-44-4 
т | [о Таз: | 1 х=> 
Те рак+ | = ак = Ек + 1) - + | == 
1 1 In(x+ 1) : a 
Те уво и 235 
1 1 2 241 dx 
I= ~ щ(х+1)—-„щ(х^—х+1)+-; барлаа 
1-411х-1)-44ш(02-х-1)-4 | түү 
2 4 
1-414(х-1)-4:Шш(32-х-1)4 - arctan == + С 
1295 
ах | ах | ах | ах 
сан (х2+1)2-2х2+1-1 иу (х?-/2х+1) (х?+/2х+1) 


ах+Ь 


сх+а 


1 
(2- 2х+1 ) (+2 х+1) 


(=2- Zx+) | (52 


+/2х+1) 


1 = (ах + 5)(х24 


1 = ax? + ах + а/2 x? + bx? 


2х+1)- (сх + 4) 


(32 


У2х+1) 


++ Ь/з х + сх? 


с/2х + 


-а-4/2х 


сх 


1 


аз 


х?(а + с) +x? (а/2 юь-с42-4 4) р 


-с=0 


а/2-5-с/2-4-0 


аз 


-5/2-с-4/2-0 


b4 


{a Le р L aq 


-4-1 


1 01 0 
42: 216, 00. - Д 
142 1 =,7 
от. o0 1 
1 01 0 0 
o -2 2-2 0 
И А Z0 
отот 
10 1 00 
24 
01-41 
ВЕ 28 
00-42 0 
e. = 
0оо- 0-1 


0 
0 
– 72 ~ 
1 (1) 
1 
1 
-22 
ва. 0 
: /2 0 
(1) 0 
0-1 
224, 
0 1 7 
кзг 
0 0 7 
00 0 


л 


х(а +5/2 +с–4/2 ) +6 +а) 


1 о 1 о 0 
Z Z 
-1- 1 -40 | 
1 -Z - 2 0 
Ї 0 1 1 
о 1 0 0 
22235 
ү жее А 
-1 1 0 
21 Я 


42 х+2 


+5 Lrt 
| (2- ан 4! (х2+ 2х+1) 


1 | -42х42 
4 (х2- У2х+1) 


i zl (52-/2х41) 


Ён ‚Тр вп 
: | (=: — 4 | (2+ 2х+1) 


2х-/2-7 


=? | | 


А 2 | б. 


/2х+1) х?+2.х+1) 


I= Ве Г 2х-/2-/2 ү 4 
х2-/2х41 8 х2-/2х41 
х2-/2х-1-1 х2-/2х-1-2 
(2x- J2 )dx = dt ом 
20131 ‚УУ (44 = 2 
I [= у [4 = уы = 2х+1 
I : 42 шг ғ V2 Inz 5 5 | х?- лн i с. 
1--1/ 64 2 + [ Е 2231 ТУК 
1 2 12+ 2 12 Z arctan ( 2З х + 1) + Е агсіап(/2 х + 1) 
1 2 In(x? хч 1) 2 In(x? вр 1) 2 агсїап( У2х4 1) + 2 агсїап 
1296 

[Кє лийн ИЕ dx = | пера = | а ax 


х2-1 


22 ах?+Ьх+с_ | 


ах? ЗӨ (3 1) 9 А 1) 


(3—1)03+1) 


х3-1 | х 


x? — 1 = (ax? + bx + с)(х + 1) + (dx? + ех + (3 – 1) 
x? — 1 = ах? + ах? + bx’ + bx + сх? + с + ах? — dx? + ext — ex + ро -f 
x? —1 = 7 (а+а) +х*(Ь + е) +х 3 (с+ј) + х?(а— 4) + х(Б—е) + с 
а+а=0 
b+e=0 
c+f=0 
а-а=1 
b-e=0 
c-f=-1 
100 1 0 0 0 100 1 0 0 0 
0100 1 0 0 010 1 0 0 
0010 0 1 0 0010 0 1 0 
> gauss > 
100-10 0 1 000-2 0 0 1 
010 0 -1 0 0 000 0 2 0 0 
001 0 0 -l -l 000 0 0 —2 -l 
yai НИ geu 
сч 1 0 {с г} 4b = 0) 
а- + =0 4а- +} 
29-1 (2z а 1 Е 
1 [= 23 | Хү 2 ! х3-1 2 Эл Ж F 2 >J 6-1)02 5 dx 2 f (х+1)(х2-х+1) ах 
= х+1 х2-1 2х+1+1 (к-—1)(х+1) 
1 2 Ч) х2 = dx 2 == х3+1 dx = ER dx 2 | (41) 02 4 
1 2х+1 у + | ах 2х-1-1 dx 
х?+х+1 i х?+х+1 х?-х+1 


2х-1 


dt | 
Ё [ка ы 


~ 


ах + [ dx 
х?—х+1 х?—х+1 


ћи + | тул 15-1--425- 


(2-2) -4+ 


I= шо? +х +1) 4 ыз агсїап Е №24 | сту 5 
жа 4 
1-1002-х-41)4 23 arctan сео ln(x? –х + 1) + УЗ arctan ооз 
1-1 цан + 29 агсќап == 4 25 arctan == + C 
22222222? 
1297 

| ах 

(+?) 

x = tant 
dx = (1 + гап2 ја; 

рни „р сас |ы = | = | о = Габ. = foosd 

[ (1 + соз 21) 1 [а ES [сз т шл L в 21 1 агсїапх + 1 sin(2 агсїапх 


1298 


1 - 3х45 _ ју 
(х2+2х+2) 


-3| ха1-1 

(о+1)2+1) 

=3[ х+1 
(0+1)2+1) 


=== dx + 5 агсіап(х 


+ ах – Загсіап(х + 1) + Загстап(х + 1) = 3 f T гн 


3| Сапун) dx + 


+ 5агс{ап(х + 1) 


3x+5 х ах 
| Сонуну 4% 3| (0+1)2+1) ах 5| шон 


= 3| (© а 3| (6 т 7) 


dx + 2arctan(x + 1 
+1)?+1) 


лира и и 
dx = dt ёт 2@ = ди 28 7-2 


З ш( +1) 


ћ = 1а((х+1)° 


+1) +С 


1 3 ш((х + 1)? 
1299 


| ах 
(х+1)(х?+х+1)? 


1 а 


+ 1) + 2arctan(x + 1) + C 


| Ьх+с | dx+e СЕ 1)(х2 X+ 1)? 


(х+1)(х?+х+1)°? х+1 


1 = ао2 +х +1)2 4 


(х?+х+1)? ) (к?+х+1) 


(6х + с)(х + 1) + (ах+е)(х+1)(х°+х+1) 


1 = ах + 2ax? +3 
Х + 2ех+е 


ах? + Зах + а + bx? + bx + cx + с + ах“ + 2dx? + 2dx? + ах + ex? + 2e 


1 = ха + а) +х (а + е + 24) + х (За +ђ +24 + 2е) + ха +ђ + с+а +2е) фа + с4 


а+а =0 
2а+е+ 24 = 0 
За+ ђ + 24 + 2е 


га +ђ +с+а + 2е 


а+с+е = 1 


10010 
20021 
31022 
21112 
10101 


0 
0 

0 100 1 0 

0 010-120 
Gaussova 

0 >| 001000 
eliminacija 

0 0 0 0 -1 1 1 

1 000010 


{е = 0} {а = -1} <с = 0} 


5-4-26-0 
5-1-0 
4--14-1 


| ах [ ах | [ —хах | [ -хах 
(х+1)(х?+х+1)? x+l (х2+х+1)2 х?+х+1 


(х 1 ) [ Зон 


f dx 
(х?+х+1)? 


(х 1) f Е | 2 A 
Sp 


1-1Шш(х-1)-1 


(к?+х+1)? 


ах ах 
ћ та f (t) 
г _ 
ју = х+ о = ГА _ 
dx = dt 
dt 2 2 2 2 л 2 2х+1 
1 [ Е Л arctan( Л 3 Л arctan( Л (х + 5 ) Л агаал( Л ) 
h dx 22 
| эхн) | (y 
i 
E a t 
dx = dt 
2 dt 
= еду 
= = dt = dv 
pi (+) 
агт 2561 Лал Те 
(4+3)? 
t 2567. t л 42+3-3 
h (2+2)? 1 (4+3)? Ja (2+4)? | (42243) dt 
I t 64 dt 3 dt | dt 2 3 а 
ay Гн ЭГ er енот Дө 
1 : Ь-3 а... odusta зап 
Ку e 


